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Mati£ni broj studenta

Ime i Prezime

UVOD U TEORIJU BROJEVA
Kolokvij - grupa A, 26.01.2007.

1. a) Rije²ite kongruenciju:
672x ≡ 291 (mod 957).

b) Rije²ite sustav kongruencija:

x ≡ 3 (mod 5), x ≡ 5 (mod 11), x ≡ 9 (mod 13).

2. Koliko ima primitivnih korijena modulo 31? Na�ite najmanji me�u njima, te rije²ite
kongruenciju 2x16 ≡ 5 (mod 31).

3. a) Odredite sve proste brojeve p takve da je
(54

p

)
= −1.

b) Izra£unajte Legendreove simbole
(150

127

)
i
(231

233

)
.

4. Odredite h(−59), te na�ite reduciranu binarnu kvadratnu formu ekvivalentnu sa
135x2 − 169xy + 53y2.

5. a) Odredite sve prirodne brojeve n za koje vrijedi ϕ(n) = 52.

b) Dokaºite da ne postoje prirodni brojevi n i m takvi da vrijedi ϕ(n) = 2 · 132m+1.

6. a) Na�ite sva rje²enja Pellove jednadºbe x2 − 85y2 = 1 za koja vrijedi 1 < y <
100 000.

b) Na�ite sve Pitagorine trokute u kojima je jedna stranica jednaka 99.

Napomena. Vrijeme rje²avanja je 120 minuta. Rezultati: srijeda, 31.1.2007. u 10h.

Ovaj papir treba predati zajedno s rje²enjima zadataka!

Vinko Petri£evi¢


