DIOFANTSKE APROKSIMACIJE I PRIMJENE

2. zadaca

1. Dokazite da nazivnici g, u konvergentama razvoja u jednostavni veriz-
ni razlomak iracionalnog broja « zadovoljavaju nejednakost g, > F},,
gdje je F), n-ti Fibonaccijev broj.

2. a) Dokazite da vrijedi

P
- [CLn, Ap—1y---,01, G,()]
Pn—1
ako je ag # 0.
b) Neka je [ag,aq,...,a,] razvoj u jednostavni konaé¢ni verizni razlo-

mak racionalnog broja %, gdje je nzd(r,s) = 1ir > s > 0. Dokazite
da je ovaj razvoj simetrican, tj. ag = an, a1 = Ap_1, G2 = Ap—2, ... ,
ako i samo ako r|(s? + (—1)"71).

3. Na skupu R\ Q zadana je relacija = na sljedeéi nacin: o =  ako i
samo ako postoje cijeli brojevi a, b, ¢,d takvi da je ad —bc = £1 i

ac+b
ca+d’

8=
Dokazite da je = relacije ekvivalencije.

1++5

4. a) Jesu li brojevi /5 i ekvivalentni?

1 3
+ V3 ekvivalentni?

b) Jesu li brojevi v/3 i

5. Dokazite da u algoritmu za ra¢unanje razvoja u verizni razlomak kvadrat-
nih iracionalnosti vrijedi da je s, > 0 za dovoljno velike indekse n.
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